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΄Ασκηση 1. Δίνεται το μη μηδενικό διάνυσμα A⃗B και σημείο Γ τέτοιο ώστε να ισχύει A⃗Γ = λA⃗B και

B⃗Γ = µA⃗B. Να αποδείξετε ότι λ− µ = 1.

΄Ασκηση 2. Δίνεται το τρίγωνο ΑΒΓ. Αν A⃗∆ = κA⃗B + λA⃗Γ και A⃗E = λA⃗B + κA⃗Γ , να αποδείξετε ότι

∆⃗E ∥ B⃗Γ .

΄Ασκηση 3. Θεωρούμε το παραλληλόγραμμο ΑΒΓΔ και δύο σημεία Ε και Ζ τέτοια ώστε A⃗E = κA⃗∆ και

A⃗Z = λA⃗B, όπου λ = κ
κ−1 με κ ̸= 1. Να αποδείξετε ότι τα σημεία Ε,Γ και Ζ είναι συνευθειακά.

΄Ασκηση 4. Δίνονται σημεία Α,Β,Γ. Να αποδείξετε ότι για οποιοδήποτε σημείο Μ το διάνυσμα 3M⃗A−

5M⃗B+ 2M⃗Γ είναι ανεξάρτητο του Μ.

΄Ασκηση 5. ΄Εστω ΑΒΓΔ παραλληλόγραμμο.

(a) Να δείξετε ότι το κέντρο βάρους G είναι το σημείο τομής των διαγωνίων του.

(b) Αν A = (−2, 1), B = (1, 4) και G = (2,−3), τότε να βρείτε τα σημεία Γ,Δ.

΄Ασκηση 6. Να βρεθούν οι τιμές του µ ∈ R για τις οποίες τα σημεία A = (1, 0), B = (−µ2, 3) και
Γ = (−5µ, 9) είναι συνευθειακά.

΄Ασκηση 7. Σχεδιάστε τα σύνολα του επιπέδου των οποίων τα σημεία M = (x, y) ικανοποιούν:

(a) |x| = 2, (b) |x| < 2, (c) |y| > 2, (d) |x| = |y|.

΄Ασκηση 8. (i) Να βρείτε το λ ∈ R ώστε τα διανύσματα α⃗ = (λ2 − 3λ + 2, 2λ2 − 3λ − 2), β⃗ =
(λ2 − 5λ+ 6,−3λ2 + 7λ− 2) να είναι ίσα.

(ii) Να βρείτε τον πραγματικό αριθμό x ώστε τα διανύσματα a⃗ = (x, 1), β⃗ = (4, x) να είναι ομόρροπα.

΄Ασκηση 9. ΄Εστω α⃗ ∦ β⃗ δύο μη παράλληλα διανύσματα και γ⃗ τυχαίο τρίτο διάνυσμα. Να δείξετε ότι το

γ⃗ εκφράζεται ως γραμμικός συνδιασμός των α⃗, β⃗ κατά μοναδικό τρόπο.

΄Ασκηση 10. Δίνονται τα διανύσματα α⃗ = (3, 1) και β⃗ = (1, 2). Να αναλυθεί το β⃗ σε 2 κάθετες

συνιστώσες, από τις οποίες η μία να είναι παράλληλη στο α⃗.

΄Ασκηση 11. Αν u⃗ = (1, 2), v⃗ = (4, 2) και w⃗ = (6, 0), να υπολογίσετε τις παραστάσεις: u⃗ · (7⃗v + w⃗),
|u⃗|(⃗v · w⃗), |(u⃗ · v⃗)w⃗| και (|u⃗|⃗v) · w⃗.

΄Ασκηση 12. Να βρείτε τα διανύσματα που είναι κάθετα στο α⃗ = (3,−2) και έχουν μέτρο 1.

΄Ασκηση 13. ΄Εστω α⃗ = (κ, 1) και β⃗ = (4, 3), όπου κ ∈ R. Να βρείτε τις τιμές του κ ώστε να ισχυεί

(i) α⃗ · β⃗ = 0, (ii) (̂α⃗, β⃗) = π
4 , (iii) α⃗ ∥ β⃗.

΄Ασκηση 14. Αν |α⃗| = |β⃗| = 1 και (̂α⃗, β⃗) = 2π
3 , να υπολογίσετε τη γωνία των διανυσμάτων u⃗ = 2α⃗+4β⃗

και v⃗ = α⃗− β⃗.

΄Ασκηση 15. Να εξετάσετε πότε ισχύει (i) |α⃗+ β⃗| = |α⃗|+ |β⃗|, (ii)
∣∣|α⃗|− |β⃗|

∣∣ = |α⃗− β⃗|.

΄Ασκηση 16. ΄Εστω α⃗, β⃗ με |α⃗| = |β⃗| = 1. Δείξτε ότι το u⃗ = α⃗+ β⃗ διχοτομεί τη γωνία των α⃗, β⃗.

΄Ασκηση 17. (i) Δείξτε ότι −|α⃗||β⃗| ≤ α⃗ · β⃗ ≤ |α⃗||β⃗|. Πότε ισχύουν οι ισότητες;

(ii) Να βρείτε τη μέγιστη και ελάχιστη τιμή της παράστασης 3 cos θ+ 4 sin θ.


